Exasmes FINAL 277022004

1. Focontrar 1a forma candnica de Jordan de 1a matriz

0N o0 0 00
I 0O 0 0 0
0o 1 0 0 0
0O 0 1 0 0
0O 0 0 1 0
s & ¥ X 1

2 Probar que toda transformaciéon lineal T ¢ R' — R tiene.

a) un subespacio invariante de dimension 1.

&) un subespacio invariante de dimension 2.

3. Sean py, p2.pa. py en Ka[x] los polinomios de grado menor o igual a 3. Determinar en cada caso si la
condiciéon dada es suficiente para concluir que el conjunto {py, p2, p1. ps} es linealmente dependiente:

1) p(l) =0parai=1,273,4.
i) p(0) = 1parai=1,23,4.

Sugerencia: Para 7) analizar el funcional f € (K;[x])* que a cada polinomio p le asigna fip) = pil).

4-Sea f : R* — R* un endomorfismo tal que f(1,1,0,0) = (0,1,0,-1), f(1,0,1,0) = {1,1, L,O).
Calcular la matriz asociada a f en la base canénica cuando f* = Id.

3. ﬂ)" 1) Sea @ : R;|x] x Ra[x] — R definida por

B(p(x),q(x)) = 3 pk)q(k).
K=0

Probar que @ es un producto interno.
2) Calcular [3x — x?|.
A3) ¢(Es {x — 1,2 — 2x, 3} una base ortonormal?

b) Sea V = R’y sea H subespacio de V tal que H = {(a,b,¢)' € R® :a = 2b = 3¢}.
1) Determinar una base ortonormal para H*.
/2) Expresar el vectorv = (1,2, —1)' como la suma de un vector h € H y un vectorw e H-,
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