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Examen Final (regulares y libres)

1. Sea A = (aij) una matriz m× n con coeficientes en un ret́ıculo L

a) Mini-max Theorem. Probar que
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b) Utilizar el anterior ı́tem para probar la desigualdad distributiva:

a ∧ (b ∨ c) ≥ (a ∧ b) ∨ (a ∧ c).

2.

a) Dar un ejemplo de un grupo infinito G que tiene exactamente un elemento de orden 2.

b) Dar un ejemplo de un grupo infinito H el cual todo elemento, excepto el neutro, tiene orden 2.

c) Verdadero o Falso: Existe un subgrupo K de G tal que H ' G/K.

3. Sea F : C → D un funtor fully faithful (i.e. F : Hom(A,B) → Hom(F (A), F (B)) es una biyección
para todos A,B).

a) Probar que si f : A→ B es tal que F (f) es un isomorfismo, entonces f es un isomorfismo.

b) Probar que si A,B son dos objetos tales que F (A) ' F (B), entonces A ' B.

4. Sea C una categoŕıa con objeto terminal 1. Decimos que un objeto Ω de C es un clasificador de
subobjetos si existe un morfismo 1 → Ω tal que para cada monomorfismo j : U → X existe un único
morfismo χj : X → Ω tal que el siguiente diagrama es un pull-back.

U 1

X Ω

j
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Probar que Ω = {0, 1} es un clasificador de subobjetos en Set. Ayuda: los monomorfimos en Set son las
funciones inyectivas.

5. Probar que un funtor adjunto a derecha preserva productos.
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