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Nombre y Apellido:

Examen Final (regulares y libres)

1. Sean (L,≤) un ret́ıculo y M un subrret́ıculo de L. Decimos que M es convexo si x ≤ z ≤ y =⇒ z ∈
M para todos x, y ∈M . Probar o refutar: si todos los subrret́ıculos de L son conexos, entonces ≤ es un
orden total.

2. Sea M un monoide finito. Probar que M es un grupo si y sólo si tiene un único elemento idempotente
(es decir, si existe un único x ∈M tal que x2 = x).

3. Sea G un grupo, H un subgrupo de G, y N / G. Probar que:

a) H ∩N /H.

b) HN es un subgrupo de G, donde HN = {hn : h ∈ H,n ∈ N}.

c) N ⊆ HN y N /HN .

d) (HN)/N ' H/(H ∩N).

4. Sean A
F1−−→←−−
G2

B
F2−−→←−−
G1

C adjunciones, mostrar que A
F2◦F1−−−−→←−−−−
G2◦G1

C es una adjunción.

5. Sea C una categoŕıa con coproductos y objetos terminales.

a) Definir un funtor T : C → C tal que T (C) = C + 1 para todo objeto C de C.

b) Dotar de estructura monádica al funtor T .

Examen Final (regulares y libres) Página 1


