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ALGEBRA y GEOMETRIA ANALITICA I - 2015

Licenciatura en Ciencias de la Computacion

Examen Final - Septiembre de 2015

Alumnos promovidos, regulares y libres

1. Hallar un polinomio p € R[z] de grado minimo que satisfaga simultdneamente las siguientes condiciones:
a) el resto de dividir p por x — 3 es 2.
b) p(—2+1) = 0.
¢) las raices racionales de g(x) = %x‘l +ad+ 2+ + % son también raices de p.
2. Sean A(—3,1), B(5,1) y C(6,5) los vértices de un tridngulo.
a) Hallar la ecuacién paramétrica de la recta sostén del lado AC.
b) Calcular la distancia de B a la recta hallada en a).
¢) Determinar el drea del tridngulo ABC.
)

d) Dar la ecuacién general de la recta paralela a la recta hallada en a) que pasa por el punto (3,2).
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Alumnos regulares
1. Sean los vectores u = (—2,—1), v = (1,0) y w = (-2, —1)
a) Hallar el dangulo formado por v y w.
b) Hallar el vector proyeccién de @ sobre w + 30.
2. Sean f y g dos funciones de N en N.

a) Probar que la correspondencia
h:NxN~— N h(m,n) = f(m+n)+ g(m +n)

es una funcion.

b) Dar laley de hsi f(z) =3z y g(v) =222 — 1.

¢) Analizar si cada uno de los siguientes enunciados es verdadero o falso, justificando la respuesta.
1) Si fy g son suryectivas, h también lo es.
2) Si f y g son inyectivas, h también lo es.

3. Sea A el conjunto de las funciones continuas de R en R.

a) Se define en A la relacién f = g siy solo si f(0) = g(0).
1) Probar que = es una relacién de equivalencia en A.
2) Dar 3 elementos equivalentes a cos(x) y 3 equivalentes a 22 — 1.

b) Se define en A la relacién f < g siy solo si f(0) < ¢(0).
1)
2) Dar 3 elementos anteriores y 3 elementos posteriores a cos(x).
3)

4) Analizar si < induce una estructura de reticulo en A.

Probar que < es una relaciéon de orden en A.
Analizar si < es un orden total en A.

4. Determinar si cada uno de los siguientes enunciados es verdadero o falso, justificando la respuesta:
a) Sean i, ¥ y w vectores de R3. Si % es normal a ¥ y ¥ es normal a w, entonces 4 es normal a .
b) Sean f: A+ B una funcién y X,Y C A.
1) Si X ¢ Y, entonces f(X) & f(Y).
2) F(XUY) = f(X)UF(Y).
¢) La distancia del punto (1,1) a la recta 3z —2y +1 =0 es 3.
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Alumnos libres
1. Hallar la ecuacién de una recta que pasa por el punto de interseccién de las rectas 2e+y—1=0y y = 3x+1
y cuya distancia al origen sea 0.

2. Sean A y B conjuntos tales que A C B. Se define en P(A) la siguiente relacién
X=Y&XNB=YNB

a) Demostrar que = es una relacién de equivalencia. Si A = {1,2,3,4,5} y B = N, describir la clase de
equivalencia de X = {1,2}.

b) Determinar si = es o no una relacién de orden en P(A), justificando la respuesta.



