
Análisis Matemático I - ECEN - 2023

Primer examen parcial ✏ Hora de entrega: 12h30.

Apellido y nombre:

Legajo: DNI: Comisión: Carrera:

1. Considere la función h definida por h pxq “

ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

2x ` 1

x ´ 1

ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

.

(a) Determine el dominio de la función h.

(b) A partir de la gráfica de la función f pxq “ 1
x , obtenga la gráfica de la función h, especificando

las transformaciones realizadas.

(c) A partir de la gráfica de la función h, determine su conjunto imagen.

2. Sea f : r´1, 1s Ñ R la función definida por

f pxq “

"

2 x3, ´1 ď x ă 0
?
x, 0 ď x ď 1

.

(a) Demuestre que f admite inversa y determine analíticamente la ley y el dominio de f´1.

(b) Si g : r´π, πs Ñ R es la función definida por g pxq “ cos pxq, halle la ley y el dominio de la
función f ˝ g.

3. Determine la veracidad de las siguientes afirmaciones, justificando adecuadamente.

(a) @x, y P R, p2 x ` yq2 “ 4 x2 ` 4 x y ` y2.

(b) Sea fpxq “
2x ` 3

x
. El conjunto de números reales tfpnq : n P Nu tiene mínimo.

(c) Existe una función con dominio R que es (estrictamente) creciente y par.

(d) Sean fpxq “ 3|x| y gpxq “ senpxq dos funciones reales. El conjunto imagen de la función f ˝ g
es un conjunto acotado (superior e inferiormente).

(e) Si z P R es tal que |z ´ 3| ă
1

h
, @ h P N, entonces z “ 3.
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1. Considere la función h definida por h pxq “

ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

3x ´ 2

x ´ 2

ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

.

(a) Determine el dominio de la función h.

(b) A partir de la gráfica de la función f pxq “ 1
x , obtenga la gráfica de la función h, especificando

las transformaciones realizadas.

(c) A partir de la gráfica de la función h, determine su conjunto imagen.

2. Sea f : r´1, 1s Ñ R la función definida por

f pxq “

"

2 x2, ´1 ď x ă 0
´

?
x, 0 ď x ď 1

.

(a) Demuestre que f admite inversa y determine analíticamente la ley y el dominio de f´1.

(b) Si g : r´π, πs Ñ R es la función definida por g pxq “ sen pxq, halle la ley y el dominio de la
función f ˝ g.

3. Determine la veracidad de las siguientes afirmaciones, justificando adecuadamente.

(a) Sean fpxq “ 3|x| y gpxq “ cospxq dos funciones reales. El conjunto imagen de la función f ˝ g
es un conjunto acotado (superior e inferiormente).

(b) @x, y P R, px ` 2 yq2 “ x2 ` 4 x y ` 4 y2.

(c) Si t P R es tal que |t ´ 2| ă
1

h
, @ h P N, entonces t “ 2.

(d) Sea fpxq “
2x ´ 3

x
. El conjunto de números reales tfpnq : n P Nu tiene máximo.

(e) Existe una función con dominio R que es (estrictamente) decreciente y par.
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1. Considere la función h definida por h pxq “

ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

2x ` 5

x ` 1

ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

.

(a) Determine el dominio de la función h.

(b) A partir de la gráfica de la función f pxq “ 1
x , obtenga la gráfica de la función h, especificando

las transformaciones realizadas.

(c) A partir de la gráfica de la función h, determine su conjunto imagen.

2. Sea f : r´1, 1s Ñ R la función definida por

f pxq “

"

´2 x2, ´1 ď x ă 0
?
x, 0 ď x ď 1

.

(a) Demuestre que f admite inversa y determine analíticamente la ley y el dominio de f´1.

(b) Si g : r´π, πs Ñ R es la función definida por g pxq “ cos pxq, halle la ley y el dominio de la
función f ˝ g.

3. Determine la veracidad de las siguientes afirmaciones, justificando adecuadamente.

(a) Existe una función con dominio R que es par y (estrictamente) creciente.

(b) Sean fpxq “ 2|x| y gpxq “ senpxq dos funciones reales. El conjunto imagen de la función f ˝ g
es un conjunto acotado (superior e inferiormente).

(c) Si w P R es tal que |w ´ 4| ă
1

h
, @ h P N, entonces w “ 4.

(d) @x, y P R, p3 x ` yq2 “ 3 x2 ` 6 x y ` y2.

(e) Sea fpxq “
2x ` 5

x
. El conjunto de números reales tfpnq : n P Nu tiene mínimo.
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