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Nombre vy Apellido:

Examen Final

a) Sea L un reticulo distributivo y sean a,b,c € L. Probar que L cumple la propiedad cancelativa:

aVb=cVDb
= a=c.
aANb=cADb

b) Encontrar elementos a, b, c en M3 que violen la propiedad cancelativa. Hacer lo mismo con Nj.

¢) Deducir que un reticulo L es distributivo si y solo si la propiedad cancelativa vale para todo
a,b,c e L.

2. Sea un grupo G y subgrupos K y N.

a) Mostrar que KN es subgrupo de G siy solo si KN = NK, donde NK = {nk:ne N,ke K}y
KN ={kn:n€ N,k e K}.

b) Suponer que K y N son subgrupos normales de G tales que KNN = {e}. Probar que todo elemento
en K conmuta con todo elemento en V.

c) Con K y N como el item anterior, mostrar que ¢ : K x N — KN, (k,n) — kn es un isomorfismo.

3. Sean S y T conjuntos y f :S — T funcién. Para todo S’ C S se define la imagen directa por f de
S’ como

£u(8) ={f(s): 5 € '}
y para todo T” C T se define la imagen inversa por f de T” como

fUTY ={seS: f(s)eT}.

a) Mostrar que f es funtor de (P(S),C) — (P(T),C) y que f~! es funtor de (P(T), <) — (P(S), <),
donde (P(S),C) y (P(T), <) son poset vistos como categorias.

b) Dar una relacién de adjuncién entre f, y f~'.

4. Dar estructura monddica al funtor List : Set — Set.
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