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Examen Final Teórico

14 de julio 2023 ✏ HORA DE ENTREGA: 11h30.

Apellido y nombre:

Legajo: DNI: Comisión: Carrera:

1. -a- Definir conjunto acotado y supremo de un conjunto.

-b- Dar un ejemplo de un conjunto acotado.

-c- Siendo A y B subconjuntos no vacíos y acotados de R, mostrar que existe el supremo del conjunto
A Y B.

2. a{ Definir detalladamente función real y gráfica de función.

b{ Dada una función f : ra, bs Ñ R. ¿Cuál es la función g cuya gráfica se obtiene trasladando
verticalmente hacia arriba la gráfica de la función f? ¿Cuál es el dominio de g?

c{ Nuevamente considerando a la función f : ra, bs Ñ R, cuál es la función h cuya gráfica se obtiene
trasladando horizontalmente hacia la derecha la gráfica de la función f? Cuál es el dominio de h?

d{ Dar un ejemplo de una tal función f y de otra función k cuya gráfica sea alguna dilatación de la
gráfica de f .

3. Enunciar y probar el Teorema de Intercalación.

Sea f : R Ñ r0,`8q tal que fpxq ď px ´ 1q2 para todo x P R. Analizar la existencia del límite

ĺım
xÑ1

fpxq

sinpx ´ 1q
.

4. Definir derivada de una función.

a) Enuciar y demostrar el Teorema de Lagrange.

b) Probar que si una función f es derivable en un intervalo pa, bq y f 1pxq ď 0 @x P pa, bq entonces
f es no creciente en pa, bq.

c) Demostrar que si x, y P
`

´π
2 ,

π
2

˘

entonces

| tanpxq ´ tanpyq| ě |x ´ y|.
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